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6. Ενιςώςειρ 1ξτ Βαθμξύ

ΕΕππωωσσήήςςεειιρρ  ΘΘεεωωππίίααρρ

6.1 Πνηα είλαη ε επίιπζε κηαο εμίζσζεο ηεο κνξθήο αx+β = 0, κε 
α, β πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο; 

Απάληεζε:

Ζ επίιπζε  θάζε εμίζσζεο πνπ έρεη ηε κνξθή 0x   , ζπλνςίδεηαη 
ζηνλ παξαθάησ πίλαθα:

Γηα παξάδεηγκα:

1. Γηα ηελ εμίζσζε  5 2 2x x    έρνπκε:

 5 2 2 10 5 2 10 2 5 6 12x x x x x x x             

6 12
2

6 6

x
x   . Άξα ε εμίζσζε έρεη κνλαδηθή ιύζε, ηελ 2x  .

2. Γηα ηελ εμίζσζε  3 2 2 9x x x     έρνπκε:

Η Δμίζσζε 0x   (1)

Αλ 0 
Η εμίζσζε (1) έρεη κνλαδηθή 

ιύζε x



  .

Αλ 0   θαη 0 
Η εμίζσζε (1) γξάθεηαη 

0x    θαη είλαη αδύλαηε.

Αλ 0   θαη 0 
Η εμίζσζε (1) γξάθεηαη 

0 0x   θαη είλαη ηαπηόηεηα.
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 3 2 2 9 3 6 2 9 3 2 9 6x x x x x x x x x              

0 3x  . Άξα ε εμίζσζε είλαη αδύλαηε.

3. Γηα ηελ εμίζσζε 
3 7 7

2 2

x x
x

 
  έρνπκε:

   2 3 7 73 7 7
2 2 2

2 2 2 2

x xx x
x x

   
       

3 7 2 7 3 2 7 7 0 0x x x x x x x           . Άξα ε εμίζσζε
είλαη ηαπηόηεηα.
ρόιηα:
1. Ολνκάδνπκε ιύζε ή ξίδα κηαο εμίζσζεο θάζε αξηζκό πνπ ηελ
επαιεζεύεη.

2. Αλ νη ζπληειεζηέο α θαη β ηεο εμίζσζεο 0x   εθθξάδνληαη κε ηε
βνήζεηα γξακκάησλ , ηόηε ηα γξάκκαηα ιέγνληαη παξάκεηξνη , ε
εμίζσζε παξακεηξηθή θαη ε εξγαζία πνπ θάλνπκε γηα ηελ εύξεζε ηνπ
πιήζνπο ησλ ξηδώλ ηεο ιέγεηαη δηεξεύλεζε.

Γηα παξάδεηγκα ε εμίζσζε:  2 2 1x     , 

Έρεη παξάκεηξν ην ι θαη γξάθεηαη ηζνδύλακα:

      2 2 1 1 1 1x x             

Δπνκέλσο

● Αλ 0 1    , ε εμίζσζε έρεη κνλαδηθή ιύζε, ηελ

   
 
1 1 1

1
x

  
  
  

 


 

● Αλ 0  , ε εμίζσζε γίλεηαη 0 1x    θαη είλαη αδύλαηε.

● Αλ 1  , ε εμίζσζε γίλεηαη 0 0x   θαη είλαη ηαπηόηεηα.24
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6.2 Πνηεο είλαη νη βαζηθέο θαηεγνξίεο εμηζώζεσλ πνπ κε 
θαηάιιειε δηαδηθαζία αλάγνληαη ζε εμηζώζεηο 1νπ

 βαζκνύ;  

Απάληεζε:  

1
ε
 Καηεγνξία: Δμηζώζεηο κε παξαγνληνπνίεζε  

0 0 0ή       

Γηα παξάδεηγκα γηα ηελ εμίζσζε    2 3 3x x x x    έρνπκε: 

          2 2 23 3 3 3 0 3 0x x x x x x x x x x x              

    1 3 0 0 1 0 3 0x x x x ή x ή x           

 0 1 3x ή x ή x   . 

2
ε
 Καηεγνξία: Κιαζκαηηθέο εμηζώζεηο 

Παξνλνκαζηέο θιαζκάησλ 0  

Γηα παξάδεηγκα γηα ηελ εμίζσζε 
2 1 1

1
x

x x


   εξγαδόκαζηε σο εμήο: 

Ζ εμίζσζε νξίδεηαη γηα θάζε 0x  . Με απηόλ ηνλ πεξηνξηζκό έρνπκε: 

 22
2

11 1 1
1 1 1 1

x xx
x x x x x

x x x x

 
              

 2 0 1 0 1 0 1x x x x x x          , αθνύ 0x  . 

 

3
ε
 Καηεγνξία: Δμηζώζεηο ηεο κνξθήο  

   f x g x  

Γηα παξάδεηγκα γηα ηελ εμίζσζε 3 5 7x x    έρνπκε: 

  3 5 7 3 5 7 3 5 7x x x x ή x x            
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►3 5 7 3 5 7 2 2 1x x x x x x             .

►  3 5 7 3 5 7 3 5 7 4 12x x x x x x x               
3x  .

4
ε
 Καηεγνξία: Δμηζώζεηο ηεο κνξθήο    f x g x

Παίξλνπκε ηνλ πεξηνξηζκό   0g x 

Γηα παξάδεηγκα γηα ηελ εμίζσζε 4 5 5 4x x    εξγαδόκαζηε σο
εμήο:

Ζ εμίζσζε έρεη ιύζε γηα θάζε 5 4 0x    (1). Με απηόλ ηνλ 

πεξηνξηζκό έρνπκε:

 4 5 5 4 4 5 5 4 4 5 5 4x x x x ή x x          

► 4 5 5 4 4 5 5 4 1x x x x x         

►  4 5 5 4 4 5 5 4 4 5 5 4 9 9x x x x x x x              

1x  . Από ηηο παξαπάλσ ιύζεηο δεθηή είλαη κόλν ε 1x  , γηαηί

κόλν απηή ηθαλνπνηεί ηνλ πεξηνξηζκό (1).

5
ε
 Καηεγνξία: Δμηζώζεηο ηεο κνξθήο       0f x g x h x  

Καηαζθεπάδνπκε πίλαθα πξνζήκσλ ησλ  f x  θαη  g x

Γηα παξάδεηγκα γηα ηελ εμίζσζε 1 2 3 0x x x      (1)

εξγαδόκαζηε σο εμήο:

Καηαζθεπάδνπκε πίλαθα πξνζήκσλ ησλ 1x   θαη 2x  .

x    1   2 
1x     
2x     
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► Γηα  1x   , ηόηε ε (1) γίλεηαη    1 2 3 0x x x      

3
1 2 3 0 5 3 0 5 3

5
x x x x x x              , δεθηή.

► Γηα  1 2x   , ηόηε ε (1) γίλεηαη    1 2 3 0x x x     

1
1 2 3 0 3 1 0 3 1

3
x x x x x x             , απνξξίπηεηαη.

► Γηα  2x   , ηόηε ε (1) γίλεηαη 1 2 3 0x x x     

3 0 3x x      , απνξξίπηεηαη.

6
ε
 Καηεγνξία: Δμηζώζεηο ηεο κνξθήο     0f x g x 

Αμηνπνηνύκε ηελ ηδηόηεηα  0 0       θαη 0 

θαη έρνπκε   0f x   θαη   0g x  .

Γηα παξάδεηγκα γηα ηελ εμίζσζε 2 22 4 0x x x     έρνπκε:

2 2 0x x    θαη  2 4 0x    

 2 0x x     θαη    2 2 0x x    

 0 2x ή x    θαη   2 2x ή x    

2x  .

Άξα ε ιύζε ηεο παξαπάλσ εμίζσζεο είλαη ε 2x  .24
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ΑΑςςκκήήςςεειιρρ  ΛΛττμμέέμμεερρ

6.3  Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α)     4 3 2 1 7 42x x x β)   
  

1 4 1 4 5

5 4 20 4

x x x

Λύζε:

α) Έρνπκε: 

 4 3 2 1 7 42 4 6 3 7 42 4 6 7 3 42x x x x x x x x x              

45
9 45 5

9
x x x


       


. Άξα ε εμίζσζε έρεη κνλαδηθή 

ιύζε ηελ 5x  .

β) Έρνπκε: 

     20 1 4 1 41 4 1 4 5 5
20 20 20 20

5 4 20 4 5 4 20 4

x x xx x x      
          

   4 1 4 5 1 4 25 4 16 5 5 4 25x x x x x x             

22
16 5 4 4 25 5 22 22

22
x x x x x             



1x   . Άξα ε εμίζσζε έρεη κνλαδηθή ιύζε ηελ 1x   .

6.4  Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α)       2 3 1 3 2 1 4x x β) 
   

5 5 7
2

3 3 3

x x
x

Λύζε:

α) Έρνπκε: 

   2 3 1 3 2 1 4 6 2 6 3 4 6 6 4 3 2x x x x x x             

0 3x  . Άξα ε εμίζσζε είλαη αδύλαηε.
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β) Έρνπκε:  

 3 55 5 7 5 7
2 3 2 3 3 3

3 3 3 3 3 3

xx x x
x x

 
               

 6 5 5 7 6 5 5 7 6 7 5 5x x x x x x x x x                   

0 0x  . Άξα ε εμίζσζε είλαη ηαπηόηεηα. 

6.5 Γίλεηαη ε εμίζσζε: 
 

 
3 22

5
51 53

xx
 (1) 

Να απνδείμεηε όηη: 
α) γηα  51x  ε εμίζσζε (1) δελ  είλαη αδύλαηε 

β) γηα  0x  ε εμίζσζε (1) δελ  είλαη ηαπηόηεηα 

γ) ε εμίζσζε (1) έρεη κνλαδηθή ιύζε ηελ νπνία λα πξνζδηνξίζεηε. 
Λύζε: 

α) Γηα  51x  από ηελ (1) έρνπκε: 

 3 51 22 51 2 51 3 53
5 5 2 3 5

51 53 51 53

  
        , πνπ ηζρύεη. Άξα 

ε εμίζσζε (1) έρεη κία ιύζε, δειαδή δελ είλαη αδύλαηε. 

β) Γηα  0x  από ηελ (1) έρνπκε: 

 3 0 22 0 2 0 3 6
5 5

51 53 51 53

  
      

18 18
0 5 5

53 53
    , πνπ δελ ηζρύεη. 

 Άξα ε εμίζσζε (1) δελ είλαη  

ηαπηόηεηα. 

γ) Δπεηδή ε εμίζσζε (1) είλαη 

1νπ βαζκνύ θαη δελ είλαη αδύλαηε νύηε ηαπηόηεηα, άξα ζα έρεη  

κνλαδηθή ιύζε ηνλ αξηζκό 51x  . 

ρόιην: 
Η εμίζσζε 0x   (1) 

● Αλ 0  , ηόηε 
2

x



   

● Αλ 0 0    , ηόηε 
ε (1) είλαη αδύλαηε 

● Αλ 0 0    , ηόηε 
ε (1) είλαη ηαπηόηεηα. 
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6.6 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηεο 
παξακέηξνπ   .

α)    1 1x   β)    21 x   

Λύζε:

α) Έρνπκε:  1 1x      (1)

● Αλ  1 0 0 1         , ηόηε ε εμίζσζε (1) έρεη
κνλαδηθή ιύζε ηελ

 
1 1

1
x


  


 


 

● Αλ 0  , ηόηε ε εμίζσζε (1) γίλεηαη 0 1x   , πνπ είλαη αδύλαηε.

● Αλ 1  , ηόηε ε εμίζσζε (1) γίλεηαη 0 0x  , πνπ είλαη ηαπηόηεηα.

β) Έρνπκε:   21 x       (2)

● Αλ  1 0 0 1         , ηόηε ε εμίζσζε (2) έρεη
κνλαδηθή ιύζε ηελ

 
 
 

2 1 1

1 1 1
x

   
    

 
  

  

● Αλ 0  , ηόηε ε εμίζσζε (2) γίλεηαη 0 0x  , πνπ είλαη ηαπηόηεηα.

● Αλ 1  , ηόηε ε εμίζσζε (2) γίλεηαη 0 2x  , πνπ είλαη αδύλαηε.

6.7 Να ιύζεηε ηελ παξαθάησ εμίζσζε  γηα όιεο ηηο ηηκέο 
ηνπ   .




 

2

2 2

x x

x x


 

Λύζε:

Γηα λα νξίδνληαη νη όξνη ηεο εμίζσζεο πξέπεη  x   θαη x   .
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Πνιιαπιαζηάδνπκε κε ην ΔΚΠ νπόηε έρνπκε:  

  
2

x x

x x x


  


 

  
 

        
2

x x
x x x x

x x x

   
  


     

  
 

 2 2 2 2 2 22 2x x x x x x             (1). 

● Αλ 2 0 0    , ηόηε ε εμίζσζε (1) έρεη κνλαδηθή ιύζε ηελ  

2

2 2
x

 


    , πνπ ηθαλνπνηεί ηνπο πεξηνξηζκνύο x   θαη x   . 

● Αλ 2 0 0    , ηόηε ε εμίζσζε (1) γίλεηαη  0 0x  , πνπ είλαη  

ηαπηόηεηα. Απηό ζεκαίλεη όηη έρεη ιύζε θάζε πξαγκαηηθό αξηζκό  

0x  . 

6.8  Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο: 

α)           2 4 2 4 4 0x x x x x    

β)         
2

2 2 4 0x x x                 

Λύζε: 

α) Παξαγνληνπνηνύκε ην 1ν
 κέινο ηεο εμίζσζεο νπόηε έρνπκε:  

        2 24 2 4 4 0 4 2 1 0x x x x x x x x             

  2
4 1 0x x     

4 0 1 0x ή x      

4 1x ή x   . 

 

 

 

ρόιην: 
Αμηνπνηνύκε ηελ 
ηδηόηεηα: 

0 0 0ή       
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β) Παξαγνληνπνηνύκε ην 1ν
 κέινο ηεο εμίζσζεο νπόηε έρνπκε:  

         2 2
2 2 4 0 2 2 4 0x x x x x x             

        2 2 4 0 2 2 4 0x x x x x x               

     2 2 2 0 2 2 1 0x x x x         

2 0 1 0x ή x      

2 1x ή x   . 

6.9  Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο: 

α)    3 22 2 0x x x                     β)       3 22 2 1 2 0x x x x                 

Λύζε: 

α) Παξαγνληνπνηνύκε ην 1ν
 κέινο ηεο εμίζσζεο νπόηε έρνπκε:  

      3 2 2 22 2 0 2 2 0 2 1 0x x x x x x x x               

   2 1 1 0x x x      

2 0 1 0 1 0x ή x ή x        

2 1 1x ή x ή x    . 

β) Παξαγνληνπνηνύκε ην 1ν
 κέινο ηεο εμίζσζεο νπόηε έρνπκε:  

       3 2 22 2 1 2 0 2 2 1 2 0x x x x x x x x             

      2 22 2 1 0 2 2 1 0x x x x x x             

  2
2 1 0x x     

2 0 1 0x ή x      

2 1x ή x  . 

 

24
γρ
άμ
μα
τα



 

139 
 

6.10 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο: 

α) 
 2

1

1

x

x x x
                                         β)  

  2

1 1 2

1 1 1x x x
    

γ) 
 

 2

3 2 4

2 2

x

x x x x
                                δ)  


8

1
1

x

x x
             

Λύζε: 

α) Δίλαη 
 2

1 1

1 1 1

x x

x x x x x x
  

   
. 

Γηα λα νξίδνληαη νη όξνη ηεο εμίζσζεο πξέπεη  0x   θαη 1x  .  

Πνιιαπιαζηάδνπκε κε ην ΔΚΠ νπόηε έρνπκε:  

       
21 1

1 1 1
1 1 1 1

x x
x x x x x

x x x x x x
      

   
 

Δπεηδή 1x  , ζα είλαη 1x   . 

β) Δίλαη 
  2

1 1 2 1 1 2

1 1 1 1 1 1 1x x x x x x x
    

      
. 

Γηα λα νξίδνληαη νη όξνη ηεο εμίζσζεο πξέπεη  1x    θαη 1x  .  

Πνιιαπιαζηάδνπκε κε ην ΔΚΠ νπόηε έρνπκε:  

  
1 1 2

1 1 1 1x x x x
  

   
 

           
1 1 2

1 1 1 1 1 1
1 1 1 1

x x x x x x
x x x x

        
   

 

1 1 2 2 2 1x x x x        , πνπ απνξξίπηεηαη. Άξα ε εμίζσζε  

είλαη αδύλαηε. 

γ) Δίλαη 
 2

3 2 4 3 2 4

2 2 2 2

x x

x x x x x x x x

 
    

   
. 

Γηα λα νξίδνληαη νη όξνη ηεο εμίζσζεο πξέπεη  0x   θαη 2x   .  

Πνιιαπιαζηάδνπκε κε ην ΔΚΠ νπόηε έρνπκε:  
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3 2 4

2 2

x

x x x x


  

 

       
3 2 4

2 2 2
2 2

x
x x x x x x

x x x x


     

 

 3 2 2 4 3 2 4 4 3 2 4 4 0 0x x x x x x x x x x               
πνπ είλαη ηαπηόηεηα. Άξα ε εμίζσζε έρεη σο ιύζε θάζε πξαγκαηηθό 

αξηζκό εθηόο από ηνπο αξηζκνύο 2  θαη 0 .

δ) Δίλαη 
8

1
1

x

x x
 


. 

Γηα λα νξίδνληαη νη όξνη ηεο εμίζσζεο πξέπεη  1x    θαη 0x  .

Πνιιαπιαζηάδνπκε κε ην ΔΚΠ νπόηε έρνπκε: 

     8 8
1 1 1 1

1 1

x x
x x x x x x

x x x x
        

 

   2 2 28 1 1 8 8 8 8x x x x x x x x x x             

8
9 8

9
x x     , πνπ ηθαλνπνηεί ηνπο πεξηνξηζκνύο.

Άξα ε εμίζσζε έρεη ιύζε ηνλ αξηζκό 
8

9
x   .

6.11 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α)  2 3 5x β)   2 4 1x x

γ)   2 2 1x x δ)   2 1 2x x

Λύζε:
α) Έρνπκε:

2 3 5x   

ρόιην:
Αμηνπνηνύκε ηελ ηδηόηεηα:

  , 0x x ή x        

θαη έρνπκε:

   ( ) ( ) , 0f x f x ή f x        
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   2 3 5 2 3 5 2 8 2 2x ή x x ή x         

 4 1x ή x   .

β) 2 4 1x x   

 2 4 1 2 4 1x x ή x x       

   2 4 1 2 4 1 3 3 5x x ή x x x ή x         

5
3

3
x ή x   

 

γ) Ζ εμίζσζε 2 2 1x x    έρεη ιύζε γηα θάζε 2 1 0x    (1). Με
απηό ηνλ πεξηνξηζκό έρνπκε:

 2 2 1 2 2 1 2 2 1x x x x ή x x          

► 2 2 1 1 2 2 1x x x x x         

►  2 2 1 2 2 1 2 2 1 3 3x x x x x x x              

1x  . Από ηηο παξαπάλσ ιύζεηο δεθηή είλαη κόλν ε 1x  , γηαηί

κόλν απηή ηθαλνπνηεί ηνλ πεξηνξηζκό (1).

δ) Ζ εμίζσζε 2 1 2x x    έρεη ιύζε γηα θάζε 2 0x    (2). Με 
απηό ηνλ πεξηνξηζκό έρνπκε:

 2 1 2 2 1 2 2 1 2x x x x ή x x          

► 2 1 2 2 1 2 1x x x x x         

ρόιην:
Αμηνπνηνύκε ηελ ηδηόηεηα:

 x x ή x      

θαη έρνπκε:

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )f x g x f x g x ή f x g x    
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►  2 1 2 2 1 2 2 1 2 3 3x x x x x x x              

1x  . Από ηηο παξαπάλσ ιύζεηο θακία δελ είλαη δεθηή γηαηί δελ
ηθαλνπνηνύλ ηνλ πεξηνξηζκό (2). Άξα ε εμίζσζε είλαη αδύλαηε.

6.12 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 
 

 
4 4 2

3 5 3

x x
β)

 
 

2 1 1 1

3 2 2

x x

Λύζε:
α) Πνιιαπιαζηάδνπκε κε ην ΔΚΠ νπόηε έρνπκε: 

   4 44 4 2 2
15 15 15

3 5 3 3 5 3

x xx x   
        

   5 4 3 4 10 5 20 3 12 10x x x x         

5 3 10 20 12 2 2 1 1 1x x x x x ή x            .

β) Πνιιαπιαζηάδνπκε κε ην ΔΚΠ νπόηε έρνπκε: 

   2 1 12 1 1 1 1
6 6 6

3 2 2 3 2 2

x xx x   
        

   2 2 1 3 1 3 4 2 3 3 3x x x x         

4 3 3 3 2 2x x x       , πνπ είλαη αδύλαηε, γηαηί 0x  , γηα
θάζε x .

6.13 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 



3

4
3

x

x
       β)     1 3 1x x x

Λύζε:

α) Ζ εμίζσζε 3
4

3

x

x





, νξίδεηαη γηα θάζε 3x   . Με απηό ηνλ 

πεξηνξηζκό έρνπκε:
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33
4 4 3 4 3

3 3

xx
x x

x x


       

 
 

   3 4 3 3 4 3x x ή x x         

3 12 4 3 12 4x x ή x x         

4 12 3 4 12 3x x ή x x           

5 9 3 15x ή x      

              

9
5

5
x ή x    . 

Οη ιύζεηο πνπ βξήθακε είλαη δεθηέο αθνύ ηθαλνπνηνύλ ηνλ πεξηνξηζκό 

3x   . 

β) Έρνπκε: 1 3 1 1 3 1 0x x x x x x              

 1 3 1 0 1 0 3 1 0x x x ή x            

1 3 1 1 3 1 3 1x ή x x ή x ή x            

1 4 2x ή x ή x   . 

6.14 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο: 

α)  2 1 3x                                                β)    2 2 1 3 5x x x .    

Λύζε: 

α) Έρνπκε: 2 1 3 2 1 3 2 1 3x x ή x          

2 4 2 2x ή x     

2 1x ή x   . 

Δπεηδή ε εμίζσζε 1x    είλαη αδύλαηε ( 0x  , γηα θάζε x ), ζα 
έρνπκε 2 2 2x x ή x     . 

β) Έρνπκε:  22 2 1 3 5 1 3 5x x x x x          

 1 3 5 1 3 5 1 3 5x x x x ή x x             

24
γρ
άμ
μα
τα



144 

3 1 5 1 3 5x x ή x x       

2 4 4 6x ή x   

3
2

2
x ή x  .

6.15 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α)    2 23 9 0x x x        β)    2 3x x x .

Λύζε:
α) Έρνπκε 

2 2 2 23 9 0 3 0 9 0x x x x x x         

 3 0x x  

  3 3 0x x   

0 3 0 3 0 3 0x ή x x ή x       

0 3 3 3x ή x x ή x      .

Άξα ε ιύζε ηεο εμίζσζεο είλαη ν αξηζκόο 3x   .

β) Γηα λα ιύζνπκε ηελ εμίζσζε 2 3x x x     (1) εξγαδόκαζηε σο
εμήο:

Καηαζθεπάδνπκε πίλαθα πξνζήκσλ ησλ 2x   θαη 3x  .

► Γηα  2x    , ηόηε ε (1) γίλεηαη    2 3x x x     

2 3 5x x x x        , πνπ είλαη δεθηή.

► Γηα  2 3x    , ηόηε ε (1) γίλεηαη    2 3x x x    

ρόιην:
Αμηνπνηνύκε ηελ ηδηόηεηα  

0 0       θαη
0 

x  2 3 
2x    
3x    24
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2 3 1x x x x      , πνπ είλαη δεθηή.

► Γηα  3x   , ηόηε ε (1) γίλεηαη    2 3x x x    

2 3 5x x x x      , πνπ είλαη δεθηή.

6.16 Γίλεηαη ε εμίζσζε:


 

2 4
2

x
x

x
, κε  0x  (1)

α) Να απνδείμεηε όηη   , 0x ,

β) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε (1).
Λύζε:

α) Γηα θάζε 0x   είλαη 2 4 0x   θαη 0x  . Άξα
2 4

0
x

x


 , δειαδή

 2 0 0 , 0x x x       .

β) Δπεηδή 0x   ζα έρνπκε:

  
2 2

24 4
2 2 4 2

x x
x x x x x

x x

 
          



2 2 24 2 4 2x x x x       , γηαηί 0x  .
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ΑΑςςκκήήςςεειιρρ  γγιιαα  λλύύςςηη

6.17 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α)     3 4 2 1 8x x x     β) 
8 5 4

3
4 6

x x
x

 
   .

6.18  Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 
3 2 1 4

0
4 2 4

x x x  
   β) 

2 5 1 1
1

3 6 2

x x x  
   .

6.19 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 22 8 0x x  β)  2 21 3 3 0x x x   

γ)      22 9 4 3 2x x x x         δ)   3 22 2 6 9 0.x x x x    

6.20 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 3 23 2 12 8 0x x x    β)    2
5 3 2 1 22x x   

γ)      2 3 4 3 4 3x x x x x     δ)  3
2 9 18 0.x x   

6.21 Γίλεηαη ε εμίζσζε:
  24 ,x x      

Αλ ν αξηζκόο 2 είλαη ξίδα ηεο εμίζσζεο, λα βξείηε:

α) ηνλ αξηζκό α,

β) ηελ άιιε ξίδα ηεο εμίζσζεο.

6.22 Γίλνληαη νη εμηζώζεηο:
2 0x x   (1)   θαη 2 2,x x x      (2) 

Αλ κία από ηηο ξίδεο ηεο εμίζσζεο (1) είλαη θαη ξίδα ηεο εμίζσζεο (2), 
ηόηε:
α) λα βξείηε ηνλ αξηζκό α,

β) λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε (2).
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6.23 Γίλεηαη ε εμίζσζε: 
 5 13

2
99 170

xx 
   (1) 

Να απνδείμεηε όηη: 
α) γηα 33x   ε εμίζσζε (1) δελ  είλαη αδύλαηε, 

β) γηα 0x   ε εμίζσζε (1) δελ  είλαη ηαπηόηεηα, 

γ) ε εμίζσζε (1) έρεη κνλαδηθή ιύζε ηελ νπνία λα πξνζδηνξίζεηε. 

6.24 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηεο παξακέηξνπ 
 . 

α)  3 3x x                                         β)   22 4x x       

γ)    2 1 2 2x x                                  δ)    2 1 3 2x x     .  

6.25 Γίλνληαη νη εμηζώζεηο:  

 1 2x     (1)   θαη    2 3 ,x x         (2) 

Αλ ε εμίζσζε (1) είλαη ηαπηόηεηα λα απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε (2) 

έρεη κνλαδηθή ιύζε γηα θάζε   ηελ νπνία λα πξνζδηνξίζεηε. 

6.26 Γίλεηαη ε εμίζσζε: 

   22 2 21 3 2 3x x x        

α) Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ ι, ώζηε εμίζσζε λα είλαη αδύλαηε. 

β) Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ ι, ώζηε εμίζσζε λα έρεη άπεηξεο ιύζεηο. 

γ) Να εμεηάζεηε αλ ππάξρεη ηηκή  , ώζηε ε εμίζσζε λα έρεη  

κνλαδηθή ιύζε ηελ 1x  .  

6.27 Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε: 

   2 2
4 4x x x x         

έρεη ιύζε γηα θάζε ,   . 
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6.28 Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε:

 
2 2

1

2 2 2
x x

              
   

έρεη ιύζε γηα θάζε ,   .

6.29 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 
3

4 2

x x

x x




 
β)

1
1

1

x

x x
 


. 

6.30 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 
2

4 8

2 2

x x

x x x x


 

 
β)

2

1 1 2

2 2x x x x
 

 
. 

6.31 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 
2

9 1 1

4 2 2

x

x x x


 

  
β)

2 2

3 1 2

1 1

x x

x x x x


 

  
. 

6.32 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 
2

2 1 10

3 3

x x

x x x x

 
 

 
β)

2

2

1 2

3 3 9
1

x x

x x

x


 

 
. 

6.33 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 
2 1

4 3 2

x x x
x

 
   β) 

12 3 2 2 7

2 3 6

x x
x

 
   .

γ) 
2 1 7 3

2 4

x x
x

 
  δ)

1 3 1 3
1

2 6

x x
x

   
   . 
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6.34 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 3 2 10x   β) 5 1 2 0x   

γ) 2 5 1x x   δ) 3 4 4 3.x x  

6.35 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 2 3 3 1x x   β) 2
3

2

x

x






γ) 3 1 4x   δ) 2 1
.

3 5 2

x

x




6.36 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 2 4 3 2x x   β) 22 3 6 9 0.x x x    

6.37 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 2 3 2 3x x x    β) 2 22 1 4 4 2 1 .x x x x x      

6.38 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 23 3x x   β) 3 1 .x x x    

6.39 Γίλεηαη ε εμίζσζε:
2

2

14

2 1

xx

x x





, κε 0x   θαη 1x   (1)

α) Να απνδείμεηε όηη  1,x  ,

β) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε (1).
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6.40 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 1 2 1x x x     β)    , 2 3, 3.d x d x 

6.41 Να ιύζεηε ηηο εμηζώζεηο:

α) 2 23 9 0x x x                                    β) 2 31 2 0.x x x    

6.42 Να ιύζεηε γηα δηάθνξεο ηηκέο ηνπ   , ηηο εμηζώζεηο:

α) 2x x                                            β)  2
1x x     . 
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