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9. Ππόςθεςη και Αυαίπεςη κλαςμάσωμ 
 

  

ΕΕππωωσσήήςςεειιρρ  ΘΘεεωωππίίααρρ  

9.1 Πώο πξνζζέηνπκε δύν ή πεξηζζόηεξα θιάζκαηα; 

Απάληεζε: 

Γηα λα πξνζζέζνπκε δύν ή πεξηζζόηεξα θιάζκαηα εξγαδόκαζηε σο 
εμήο: 

● Αλ ηα θιάζκαηα είλαη νκώλπκα, ηόηε πξνζζέηνπκε ηνπο αξηζκεηέο 
θαη αθήλνπκε ηνλ ίδην παξνλνκαζηή ζύκθσλα κε ηνλ θαλόλα: 
 

 

 

 

● Αλ ηα θιάζκαηα είλαη εηεξώλπκα, ηόηε ηα κεηαηξέπνπκε ζε 
νκώλπκα θαη αθνινπζνύκε ηελ παξαπάλσ δηαδηθαζία. 

Γηα παξάδεηγκα, έρνπκε: 

● 
7 2 7 2 9

5 5 5 5


    

● 
127 2 21 8 21 8 29

4 3 12 12 12 12

 
      

ρόιην: 

Αλ ν ΜΚΓ ησλ παξνλνκαζηώλ δύν εηεξώλπκσλ θιαζκάησλ είλαη ην 1, 
ηόηε ην ΔΚΠ ησλ παξνλνκαζηώλ είλαη ην γηλόκελό ηνπο.  

Π.ρ. 
    

   


 1511 7 11 5 7 3 55 21 76

3 5 3 5 15 15
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9.2 Πώο αθαηξνύκε δύν θιάζκαηα;

Απάληεζε:

Γηα λα αθαηξέζνπκε δύν θιάζκαηα, εξγαδόκαζηε σο εμήο:

● Αλ ηα θιάζκαηα είλαη νκώλπκα, ηόηε αθαηξνύκε ηνπο αξηζκεηέο
θαη αθήλνπκε ηνλ ίδην παξνλνκαζηή ζύκθσλα κε ηνλ θαλόλα:

 

● Αλ ηα θιάζκαηα είλαη εηεξώλπκα, ηόηε ηα κεηαηξέπνπκε ζε
νκώλπκα θαη αθνινπζνύκε ηελ παξαπάλσ δηαδηθαζία.

Γηα παξάδεηγκα, έρνπκε:

● 4 2 4 2 2

5 5 5 5


  

●
127 2 21 8 21 8 13

4 3 12 12 12 12

 
    

ρόιην:

Αλ ν ΜΚΓ ησλ παξνλνκαζηώλ δύν εηεξώλπκσλ θιαζκάησλ είλαη ην 1, 
ηόηε ην ΔΚΠ ησλ παξνλνκαζηώλ είλαη ην γηλόκελό ηνπο. 

Π.ρ.
    

   


 1511 7 11 5 7 3 55 21 34

3 5 3 5 15 15

9.3 Ση νλνκάδνπκε κεηθηό αξηζκό;

Απάληεζε:

Μεηθηό αξηζκό νλνκάδνπκε ηνλ αξηζκό πνπ έρεη ηε κνξθή: 



θαη 

παξηζηάλεη ην άζξνηζκα ελόο αθέξαηνπ α κε έλα θιάζκα 


κηθξόηεξν ηεο κνλάδαο. Γειαδή ηζρύεη ν θαλόλαο:

,
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όπνπ α, β, γ θπζηθνί αξηζκνί. 

Γηα παξάδεηγκα, νη αξηζκνί: 3
2

4
  θαη  2

3
5

είλαη κεηθηνί.  

ρόιηα: 

1. Γηα λα κεηαηξέςνπκε έλα κεηθηό αξηζκό ζε θιάζκα, ρξεζηκνπνηνύκε 
ηνλ θαλόλα: 


  

    
  

 

Π.ρ.   
    

3 3 2 4 3 8 3 11
2 2

4 4 4 4 4
 

2. Γηα λα κεηαηξέςνπκε έλα θιάζκα 


 κε α > β ζε κεηθηό αξηζκό 

θάλνπκε ηελ Δπθιείδεηα δηαίξεζε ηνπ α:β. Αλ π είλαη ην πειίθν θαη π 
ην ππόινηπν, ηόηε ζα έρνπκε: 

    
      
  

ή  

Π.ρ. ην θιάζκα 
13

5
 γξάθεηαη σο εμήο: 13 = 5  2+3 ή 

  
13 3 3

2 2
5 5 5
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ΑΑςςκκήήςςεειιρρ  ΛΛττμμέέμμεερρ

9.4  Να ππνινγίζεηε ηα αζξνίζκαηα:

α) 
5 2

3 3
β) 

11 2

13 13
γ) 

4 2

9 3
δ) 

8 2

12 3

ε) 
17 3

20 15
ζη) 

15 5

12 4

θαη ζηε ζπλέρεηα λα απινπνηήζεηε ην ηειηθό απνηέιεζκα, αλ δελ 
είλαη αλάγσγν θιάζκα.

Λύζε:

α) Σα θιάζκαηα είλαη νκώλπκα, άξα έρνπκε: 5 2 5 2 7

3 3 3 3


  

β) Όκνηα έρνπκε: 11 2 11 2 13
1

13 13 13 13


     

γ) Σα θιάζκαηα είλαη εηεξώλπκα, άξα ζα ηα κεηαηξέςνπκε ζε 
νκώλπκα:

94 2 4 6 4 6 10

9 3 9 9 9 9

 
    

δ) Όκνηα έρνπκε:

8 2 8 : 4 2 2 2 2 2 4

12 3 12 : 4 3 3 3 3 3


      

ε) Όκνηα έρνπκε:

2017 3 17 3: 3 17 1 17 4 17 4 21

20 15 20 15 : 3 20 5 20 20 20 20

 
        

ζη) Όκνηα έρνπκε:

15 5 15 : 3 5 5 5 5 5 10 10 : 2 5

12 4 12 : 3 4 4 4 4 4 4 : 2 2


        

Πξώηα απινπνηήζακε ην 

θιάζκα 8

12
θαη κεηά 

θάλακε ηελ πξόζζεζε24
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9.5  Να ππνινγίζεηε ηηο δηαθνξέο: 

α)
 


3 1

2 2
           β) 

8 3

9 9
     

      
γ) 

10 3

8 4
     

    
δ)

 


4 2

9 27
  

                         

ε)
 


7 5

3 8
               ζη)

 


3 3

7 11
  

θαη ζηε ζπλέρεηα λα απινπνηήζεηε ην ηειηθό απνηέιεζκα, αλ δελ 
είλαη αλάγσγν θιάζκα. 

Λύζε: 

α) Σα θιάζκαηα είλαη νκώλπκα, άξα έρνπκε: 3 1 3 1 2
1

2 2 2 2


     

β) Όκνηα έρνπκε: 8 3 8 3 5

9 9 9 9


    

γ) Σα θιάζκαηα είλαη εηεξώλπκα, άξα ζα ηα κεηαηξέςνπκε ζε 
νκώλπκα: 

10 3 10 : 2 3 5 3 5 3 2 1

8 4 8 : 2 4 4 4 4 4 2


         

 

δ) Όκνηα έρνπκε: 

274 2 12 2 12 2 10

9 27 27 27 27 27

 
      

ε) Όκνηα έρνπκε: 

247 5 56 15 56 15 41

3 8 24 24 24 24

 
      

ζη) Όκνηα έρνπκε:  

773 3 33 21 33 21 12

7 11 77 77 77 77

 
      

Να απινπνηνύκε ηα 
θιάζκαηα γηα λα 
πξνθύπηεη κηθξόηεξν 
ΔΚΠ ζηνπο 
παξνλνκαζηέο 
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9.6  Να κεηαηξέςεηε ηνπο κεηθηνύο αξηζκνύο ζε θιάζκαηα:

α) 5
3

8
β) 1

4
10

γ) 1
2

9

Λύζε:

α) Δίλαη: 5 5 3 8 5 24 5 29
3 3

8 8 8 8 8

  
    

β) Δίλαη: 1 1
4 4

10 10
 

4 10 1 40 1 41

10 10 10

  
  

γ) Δίλαη: 1 1 2 9 1 18 1 19
2 2

9 9 9 9 9

  
    

9.7  Να κεηαηξέςεηε ζε κεηθηνύο ηα παξαθάησ θιάζκαηα:

α) 15

4
β) 5

2
γ) 38

12

Λύζε:

α) Κάλνπκε ηελ Δπθιείδεηα

δηαίξεζε 15:4, νπόηε έρνπκε:

15 =4  3+3  ή  
15 3

3
4 4
    ή

15 3
3

4 4


β) Ζ Δπθιείδεηα δηαίξεζε

ηνπ 5:2 δίλεη:

Γηα λα κεηαηξέςνπκε έλα 
κεηθηό αξηζκό ζε θιάζκα, 
ρξεζηκνπνηνύκε ηνλ θαλόλα:


  

    
  

Γηα λα κεηαηξέςνπκε έλα 

θιάζκα 


κε α > β ζε κεηθηό 

αξηζκό θάλνπκε ηελ Δπθιείδεηα 
δηαίξεζε ηνπ α:β. Αλ π είλαη ην 
πειίθν θαη π ην ππόινηπν, ηόηε 
ζα έρνπκε:

    
      
  

ή
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5 = 2  2+1   ή   5 1 1
2 2

2 2 2
    

γ) Ζ Δπθιείδεηα δηαίξεζε ηνπ 38:12 δίλεη: 38 = 12  3+2  ή   

38 2 2
3 3

12 12 12
     ή  1

3
6  

9.8  Να ππνινγίζεηε ηηο παξαζηάζεηο: 

α)
 

     
 

5 1 1

4 3 4           
           β)

 

        
 

20214

3

2 2 3 1 1 5

2 3 4 12
           

            
 
 

Λύζε: 

α) Έρνπκε: 

5 1 1 5 4 3

4 3 4 4 12


          
   

 

   
125 1 15 1

4 12 12 12



     

   
14 14 : 2 7

12 12 : 2 6
    

β) Έρνπκε:  
20214

3

2 2 3 1 1 5

2 3 4 12


       
 

 

                      

   2021
34 1

2021
16 6 1 1 5 10 4 3 5

8 3 4 12 8 12 12 12

 
                

 

 

                     

2021 2021

202110 : 2 4 3 5 5 12 5
1

8 : 2 12 4 12 4

            
   

 

                    
5 5 4 5 4 1

1
4 4 4 4 4


       

Πξνηεξαηόηεηα ηωλ πξάμεωλ 

▪ Ηζρύεη ε πξνηεξαηόηεηα ησλ 
πξάμεσλ όπσο θαη ζηνπο θπζηθνύο 
αξηζκνύο 

▪ Αλ ζηνλ αξηζκεηή ή ζηνλ 
παξνλνκαζηή ελόο θιάζκαηνο 
ππάξρνπλ πξάμεηο, ηόηε ηηο 
εθηεινύκε πξώηα. 
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9.9  Αλ  


4

5
λα ππνινγίζεηε ηηο παξαζηάζεηο:

α)   
 


2 β)   

 


5 2

5

Λύζε:

α) Έρνπκε:

2 2
2

    


   


    

4 4 2 4 10
2

5 5 1 5 5
     

4 10 14

5 5


 

β) Έρνπκε: 5 2 5 2 2

5 5 5 5

    


   


    

4 2 4 2 2

5 5 5 5


   

9.10  Έλαο αγξόηεο πνύιεζε ζε ηέζζεξηο εκπόξνπο ηα 2
,

5

2
,

15

1

3

θαη 1

10
ηεο παξαγσγήο ηνπ. Πνην κέξνο ηεο παξαγσγήο ηνπ 

έκεηλε απνύιεην;

Λύζε:

Πνύιεζε ηα:
302 2 1 1 12 4 10 3 29

5 15 3 10 30 30 30 30 30



       

Άξα, έκεηλε απνύιεην ην 30 29 1

30 30 30
  ηεο παξαγσγήο.

Γηάζπαζε θιάζκαηνο

▪ Τν θιάζκα  


γξάθεηαη: 


 

   
  

▪ Τν θιάζκα  


γξάθεηαη: 


 

   
  

24
gr

am
m

at
a.

co
m



111 

 

9.11  Σξία αδέιθηα κνίξαζαλ 20 000 €. Ο πξώηνο πήξε ηα  2

5
ηνπ 

πνζνύ, ν δεύηεξνο πήξε  ιηγόηεξα από ηνλ πξώην θαηά ην 1

8
 ησλ 

ρξεκάησλ ηνπ πξώηνπ θαη ν ηξίηνο ηα ππόινηπα. Πνην κέξνο ηνπ 
πνζνύ πήξε ν θαζέλαο θαη πόζα ρξήκαηα είλαη ην κέξνο ηνπ 
πνζνύ γηα θάζε αδειθό; 

Λύζε: 

Σα 5

5
 είλαη 20 000 €, ην 1

5
 ηνπ πνζνύ είλαη: 20 000:5 = 4000 €. 

Άξα ν πξώηνο πήξε ηα 2

5
 ηνπ πνζνύ, δειαδή πήξε: 2  4000 =8000 €. 

Ο δεύηεξνο πήξε: 1
8000 1000

8
  € ιηγόηεξα από ηνλ πξώην, δειαδή 

πήξε: 8000 1000 7000  €. 

Ο ηξίηνο πήξε ηα ππόινηπα, δειαδή:  20000 8000 7000 5000   €. 

Δπνκέλσο, ν πξώηνο πήξε ηα 2

5
, ν δεύηεξνο πήξε ηα 7000 7

20000 20
  

θαη ν ηξίηνο πήξε ηα 5000 5 1

20000 20 4
   ηνπ αξρηθνύ πνζνύ. 
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ΕΕππωωσσήήςςεειιρρ  ΚΚαασσααμμόόηηςςηηρρ

9.12 Να ραξαθηεξίζεηε ηηο παξαθάησ πξνηάζεηο κε (), αλ είλαη 
ζσζηέο ή κε (Λ), αλ είλαη ιαλζαζκέλεο:

α) Ηζρύεη:     
  


       ή     Λ

β) Ηζρύεη:     
  


       ή Λ

γ) Ηζρύεη:     
   


 


     ή     Λ

δ) Ηζρύεη:  4 6 4
6

5 5


      ή     Λ

ε) Ηζρύεη:  2 1 2
1

3 3


       ή     Λ

ζη) Ηζρύεη:  5 2 5
1

2 2


       ή     Λ

9.13 Να ζπκπιεξώζεηε ηα θελά, ώζηε λα πξνθύςνπλ αιεζείο 
πξνηάζεηο:

α) 3 2

5 5
  … β) 10 4

9 9
  …

γ) 2
5 ...

3
 δ) 7 3

4 2
  …

ε) 2 ...

3 3 3

 
  ζη) 1

2
3

 …
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ΑΑςςκκήήςςεειιρρ  γγιιαα  λλύύςςηη 

9.14  Να ππνινγίζεηε ηα αζξνίζκαηα: 

α)
 

5 7

10 10
            β) 11 9

15 15
      

      
γ) 3 5

8 4
      

    
δ)

 

1 5

12 6
   

                         

ε)
 

7 1

15 12
               ζη)

 

2 7

27 9
                 δ)

 

3
5

2
  

θαη ζηε ζπλέρεηα λα απινπνηήζεηε ην ηειηθό απνηέιεζκα, αλ δελ 
είλαη αλάγσγν θιάζκα. 

9.15  Να ππνινγίζεηε ηηο δηαθνξέο 

α)

 

4 1

3 3
            β) 10 4

9 9
      

      
γ) 11 5

4 2
      

    
δ)

 

5 7

9 18
   

                         

ε)
 

9 2

4 3
                 ζη)

 

9 3

11 4
                 δ)

 

17
6

3
  

θαη ζηε ζπλέρεηα λα απινπνηήζεηε ην ηειηθό απνηέιεζκα, αλ δελ 
είλαη αλάγσγν θιάζκα. 

9.16  Να ππνινγίζεηε ηηο παξαζηάζεηο: 

1 1
1

2 3
       θαη   11 1 4 7

15 12 5 6
      

9.17  Να κεηαηξέςεηε ηνπο κεηθηνύο αξηζκνύο ζε θιάζκαηα: 

α)
 

5
4

6           
           β)

 

2
5

3
           

            
γ)

 

1
7

3          
 
 

9.18  Να κεηαηξέςεηε ζε κεηθηνύο ηα παξαθάησ θιάζκαηα: 

α)
 

17

3           
           β)

 

13

2
           

            
γ)

 

33

15
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9.19  Να ππνινγίζεηε ηηο παξαζηάζεηο:

32 3 5

9 18



 

4 1 1
2 1

3 4 12
           

   

2 3 1 1
4 2

3 5 15 5
       

 

20212 33 2 1 5 7
1

4 2 3 6


       
 

9.20  Να ππνινγίζεηε ηελ παξάζηαζε:

12 12 10 12 1 2

18 20 16 32 3 5
      

9.21  Αλ 4

5



 , λα βξείηε ηηο ηηκέο ησλ παξαζηάζεσλ:

3 





 θαη     5 







9.22  Αλ 2

3

 
 
  , λα βξείηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο:

3 4 16

4

   


 
 

 

9.23  Αλ 6    θαη  8  , λα βξείηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο:

2 2

4

 


 


  

9.24  Οη καζεηέο ηεο Β΄ ηάμεο θαη νη καζεηέο ηεο Γ΄ ηάμεο ελόο 

Γπκλαζίνπ είλαη ην 11

36
θαη ην 13

36
αληίζηνηρα ηνπ ζπλόινπ ησλ 

καζεηώλ ηνπ Γπκλαζίνπ. Πνην κέξνο ησλ καζεηώλ ηνπ Γπκλαζίνπ 
είλαη νη καζεηέο ηεο Α΄ ηάμεο;

24
gr

am
m

at
a.

co
m



115 

9.25  Σξεηο θίινη κνίξαζαλ 300 θηιά ιάδη. Ο 1νο
 πήξε ηα 2

5
ηεο 

πνζόηεηαο, ν 2νο
 πήξε ιηγόηεξα θηιά ιάδη από ηνλ 1ν

 θαηά ην 
1

3
ηεο 

πνζόηεηαο ηνπ 1νπ
  θαη ν 3νο

 ηα ππόινηπα θηιά ιάδη. Να βξείηε  ην 
κέξνο ησλ θηιώλ πνπ πήξε ν θαζέλαο θαη πόζα θηιά ιάδη αληηζηνηρεί 
ζε θάζε θίιν.

9.26  Έλαο ξάθηεο δηαζέηε έλα θνκκάηη ύθαζκα κήθνπο 2
8

3
κέηξα. 

Αλ ην θόςεη ζε δύν θνκκάηηα κήθνπο 1
3

4
θαη 1

5
3

κέηξα αληίζηνηρα, 

λα βξείηε ην θιάζκα πνπ εθθξάδεη:

α) πόζα κέηξα έθνςε

β) πόζα κέηξα ηνπ πεξίζζεςαλ.

9.27  Έλαο ππάιιεινο πιήξσζε από ην κηζζό ηνπ ην 1

6
γηα ηελ 

αζθάιεηα ηνπ απηνθηλήηνπ, ην 1

3
γηα ην ελνίθην θαη ηα 2

15
γηα 

ηαηξηθέο δαπάλεο. Αλ ηνπ έκεηλαλ 330 €, λα βξείηε πόζα ρξήκαηα 
ήηαλ ν κηζζόο ηνπ.

9.28  Μία βξύζε γεκίδεη κηα δεμακελή ζε 20 ιεπηά. Μία άιιε βξύζε 
αδεηάδεη ηελ ίδηα δεμακελή ζε 30 ιεπηά. ε πόζα ιεπηά ζα γεκίζεη ε 
δεμακελή, αλ αλνίμνπλ θαη νη δύν βξύζεο;
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